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Prasenziibungen

P1. Betrachten Sie die folgende Zusammenfassung von logischen Termen:
K={AAN-B,BVC}

a) Finden Sie eine Interpretation, die K erfiillt.

b) Leiten Sie aus K den Term —B her. Nutzen Sie dafiir nur die aus der Vorlesung
bekannten Schlussregeln.

c) Leiten Sie aus K U {—=B} den Term C her. Nutzen Sie dafiir nur die aus der
Vorlesung bekannten Schlussregeln.

P2. Sei K eine Menge von logischen Ausdriicken und seien A, B Ausdriicke. Zeigen
Sie formal die beiden Schlussregeln.

a) Reductio ad absurdum:

K A—B
K A— —B
K -A
b) Modifizierte Widerspruchsregel:
K Q
K _=Q
K P

P3. Seien A, B, C Mengen.
a) ZeigenSie: AN(BUC) = (ANB)U(ANC)
b) Zeigen Sie: AU(BNC) =(AUB)N(AUC)
c) Sei B C A.ZeigenSie: B= A\ (A\ B)
P4. Seien A und B Mengen.
a) Zeigen Sie, dass gilt: P(A) NP(B) = P(ANB).
b) In der Vorlesung wurde (allgemeiner) bewiesen, dass
P(A)UP(B) C P(AUB)

gilt. Zeigen Sie, dass die Gleichheit im Allgemeinen nicht gilt, indem Sie ein
Gegenbeispiel angeben.

Bitte wenden!
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Was ist eine Belegung eines logischen Terms?
Was ist eine Interpretation eines logischen Terms?
Nennen Sie drei Schlussregeln.

Koénnte man die Widerlegungsregel (Modus tollens) (A — B) A—-B = -A
auch zu (A — B) A=A = —B umformulieren?

Angenommen, man hat eine Menge von Schlussregeln und leitet aus diesen
Schlussregeln neue Regeln ab (Wie wir es etwa in der Vorlesung mit der Ketten-
schlussregel getan haben). Erhoht sich dadurch die Anzahl der Terme, die durch
diese Schlussregeln hergeleitet werden kénnen?

Wie funktioniert ein direkter Beweis?

Was ist der Unterschied zwischen einem Beweis durch Widerspruch und einem
Beweis durch Kontraposition?

Was ist eine Menge?

Was besagen das Extensionalitdtsaxiom und das Leermengenaxiom?
Wann heifst eine Menge Teilmenge einer anderen Menge?

Was ist die Potenzmenge einer Menge? Wie grof ist ihre Kardinalitat?

Was ist die Vereinigung zweier Mengen? Was ist der Durchschnitt zweier Mengen?
Was ist die Differenzmenge zweier Mengen? Was ist die symmetrische Differenz
zweier Mengen?

Was ist das Komplement einer Menge?

Kann eine Menge sich selbst enthalten? Begriindung?

Warum gibt es nicht die Menge aller Mengen?

Warum ist @ # {@}?

Warum gibt es nur eine leere Menge (und nicht etwa mehrere verschiedene)?
Wie viele Elemente enthélt die Potenzmenge einer Menge mit n Elementen?

Wie viele verschiedene k-elementigen Teilmengen hat eine Menge mit n Elemen-
ten?

Ist M eine Menge und N eine echte Teilmenge von M. Hat M dann immer mehr
Elemente als N?

Sei M eine Menge und N eine Teilmenge von M. Wie viele Elemente enthalt
M\ N?
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Was ist ein geordnetes Paar?

Was ist ein kartesisches Produkt zweier Mengen?

Welche Elemente enthilt das kartesische Produkt {1,2} x @?
Begriinden Sie, warum im Allgemeinen A X B = B x A nicht gilt.

Wie viele Elemente enthilt das kartesische Produkt einer endlichen Familie von
endlichen Mengen?

Sei M = {1,2} und N = {1,2,3}. Geben Sie alle zweielementigen Teilmengen
von M x N an.

Was ist eine Familie von Mengen?

Was ist der Durchschnitt einer Familie von Mengen? Was ist die Vereinigung einer
Familie von Mengen?



